ZUPANIJSKO NATJECANIJE 1Z MATEMATIKE
15. ozujka 2010.

8. razred-rjeSenja

OVDJE JE DAN JEDAN NACIN RJESAVANJA ZADATAKA. UKOLIKO UCENIK IMA DRUGACIJI POSTUPAK
RJESAVANJA, CLAN POVJERENSTVA DUZAN JE | TAJ POSTUPAK BODOVATI | OCIJENITI NA
ODGOVARAJUCI NACIN.

1. 10000 = 10* = 3 BODA
=(2-5)*= 3 BODA
=2%*.5"=16-625 4 BODA
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2. Neka je x najmanji od 10 uzastopnih brojeva.
Tada je X+(X+1)+(x+2)+(X+3)+(X+4)+(X+5)+(Xx+6)+(X+7)+(x+8)+(x+9)-(x+y)=2009,

pri ¢emu je (x+y) izbrisani broji 0 < y < 9. 2 BODA
Sredivanjem slijedi 9x-y=1964 odnosno 9x=1964+y. 3 BODA
Kako je 9219 = 1964 + 7, onda je x=219 i y=7. 3 BODA
Izbrisani broj je 219+7 odnosno 226. 2 BODA

.......................................................................... UKUPNO 10 BODOVA
3. Kako je trapez jednakokra¢an, onda je |AD| = |BC| i |*DAB| = |<ABC]|. S obzirom
da je stranica AB zajedni¢ka trokutima AABD i AABC, prema pouc¢ku S-K-S o
sukladnosti slijedi AABD = ABAC. To znaci da je |AC| = |BD| i |*ABD| = |XBAC]|.
Dakle, trokut AABS je jednakokrac¢an pravokutan. 3 BODA

D ¢ [+

A a

Zato mozemo pisati |AS| = |BS| = 17x, |CS| = |DS| = 7x,x € R*. Prema
Pitagorinom poucku slijedi a®> = (17x)? + (17x)? odnosno a = 17x+v/2 mm. Sli¢no

slijedi c = 7xv2 mmi b = 13xv/2 mm. 3 BODA
Buduéi da je opseg trapeza O = 50v/2, onda je 17xv/2 + 2 - 13xv/2 + 7xv/2 = 50/2
odnosno x = 1. 2 BODA
Dalje je |AC| = |BD| = 17x + 7x = 24x = 24.

Dijagonale trapeza su duljine 24 mm. 2 BODA
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4. Neka je C mjesto u kojem je autobus susreo automobil, a D mjesto u kojem je
automobil sustigao autobus. Tada je |AC| = 10 km i |BD| = 20 km. 1 BOD

Neka je x = |CD|. Put od C do D autobus je pre$ao za :—0 h. Za to vrijeme je automobil

preSao putod Cdo A'i put od A do D odnosno put duljine (10 4+ 10 + x) km, aza to
x+20

mu je trebalo ( + ) h. 3 BODA
Zato vrijedi Jednadzba w420 + 1 ;—0. 2 BODA
RjeSavanjem jednadzbe S|Ijedi x = 130. 2 BODA
Udaljenost mjesta A i mjesta B je 10+130+20 odnosno 160 km. 2 BODA
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5. Neka je a duljina ,a b visina prednjeg stakla autobusa. Tada je a = 1.5v3,b = 1.5.
Buduéi da je v3 < 2, onda je a < 2b. 1 BOD

D [~

Neka su oznake kao na slici ’ ’
Kako je |AS| = |BS| = b, onda je AABS jednakokracan pa je |[<NBS| = |&XSAN| i
visina SN na osnovicu AB raspolavlja tu osnovicu, tj, |AN| = |BN| = % . 2BODA

S obzirom da je AANS pravokutan, prema Pitagorinom poucku

5\/_) + x% = 1.5%.

vrijedi |AN|2 + |NS|? = |AS|2 paje( ) + x2 = b? odnosno ( -

Slijedi x = 7 > odnosno x = E Sto znaci da je AANS polovica jednakostrani¢nog

trokuta. Dakle, a = 30°. 3 BODA
Neka je P, povrsina kruznog isjeka u krugu polumjera AS sa sredisnjim kutom a,

P, povrsina kruznog isjecka u krugu polumjera AD sa sredidnjim kutom <DAN i

P povrsina stakla kojeg brisu brisaci. Tadaje P = 2 - P, — 2 - (P; — Ppgns)-

blna _ 2.25n _ b%m90° _ 2257 |AN|-INS|  ab 225\/'

Vrijedi Py = 20 === P = o = = Pans == =5 == paje
p= 2.2357r z.ziﬁ .
T, V3
Dalie ie —— — 2.25-<§+T) _ ™3 1 1 _ 8500 Brisaci brisu priblizno 85%
)°] Pagcp o 2.254/3 9 i 0. brisaci brisu priblizno ()
povrsine stakla. > BODA
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